香港中學文憑考試
數學
必修部分
校本評核

評核課業樣本
魯卡斯數列
學生須知
1.
本課業分三部， 即甲部、乙部和丙部。各部均須作答。
2.
數值答案須用真確值，或準確至四位小數表示。
教師指引

1.
本課業要求學生

(a)
進行簡單的計算，

(b)
探究數字的規律，及

(c)
以數學語言作準確及有效的溝通。
2.
一般而言，學生可以於1小時內完成本課業。然而，教師可以根據其專業判斷及學生的能力而調整完成本課業的時間。
3.
教師可以按學生能力而修改本課業及閱卷指引。
4.
教師應向學生提供回饋， 例如與學生討論本課業各部分的不同處理方法。
甲部
(a)
在表一中填入適當的數字，使數列 Tn  組成斐波拿契數列：
	
	n
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8
	9
	10

	數列一
	Tn
	0
	1
	
	
	
	
	
	
	
	


表一
(b)
利用（a）部組成數列的方法完成表二。
	
	
	起始值
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	n
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8
	9
	10

	數列二
	Tn
	2
	3
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列三
	
	1
	1
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列四
	
	1
	2
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列五
	
	1
	0
	
	
	
	
	
	
	
	


表二
(c)
試想出其他的起始值。利用 (a) 及 (b) 部的方法及想出來的起始值完成表三。
	
	
	起始值
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	n
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8
	9
	10

	數列六
	Tn
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列七
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列八
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	


表三

乙部
(a)




如上圖，
AC ( 1 及 AB ( x 。

(i)
試以  x  表示  BC， 
[image: image1.wmf]AB

BC

 及 
[image: image2.wmf]AC

AB

 。

(ii)
若 
[image: image3.wmf]BCAB

ABAC

=

，求  x。
(b)
由求出在表一、表二及表三中各數列的每一項與下一項的比，完成表四。
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	數列一
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列二
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列三
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列四
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列五
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列六
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列七
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	數列八
	
	
	
	
	
	
	
	
	


表四
(c)
比較 (a) 部和 (b) 部的答案，你觀察到什麼？
丙部

法國數學家魯卡斯 (1842 – 1891)，曾花上一段時間研究斐波拿契數列 (Fn)，並偶然地發現另一數列 (Ln)，稱為魯卡斯數列。魯卡斯數列跟斐波拿契數列，項與項之間的特性相同，只是起始值不同 (即 T1 ( 2 及 T2 ( 1)。
(a)
完成表五。

	
	n
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8
	9
	10

	魯卡斯數列
	Ln
	2
	1
	
	
	
	
	
	
	
	


表五

(b)
參考表一及表五，完成下表：
	
	n
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8
	9
	10

	斐波拿契數列
	Fn
	0
	1
	
	
	
	
	
	
	
	

	魯卡斯數列
	Ln
	2
	1
	
	
	
	
	
	
	
	



(i)
透過觀察，試找出  Fn+1、Fn(1 及 Ln 之間的關係。

(ii)
上述兩個數列的項還有其他數學關係嗎？試列出所有觀察到的關係。
評核課業完
A
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