
 
 

       示例六： 

 函數概念的常見迷思  
 
目    標 ：  釐 清 學 生 對 以 下 容 易 混 淆 的 函 數 的 概 念 ：  

( a )  0)0( ≠f
( b )  )()( afaf −≠−
( c )  )()( bfaabf ⋅≠
( d ) )()()( bfafbaf +≠+  
( e ) )()()( bfafabf ⋅≠  

    其中 a 及 b 為 常 數  
 

學 習 階 段 ： 第 四 學 習 階 段  

 

學 習 單 位 ： 函 數 及 其 圖 像  

 

所 需 教 材 ： 工 作 紙  

 

預 備 知 識 ： 懂 得 計 算 函 數 的 值  

 

教 學 內 容 ：  

 

1 .  教 師 提 問 學 生，在 一 般 情 況 下， )3()2()5( fff += 是 否 正 確 及 解 釋

他 們 的 理 解 。  
( a )  設 ，分 別 計 算52)( −= xxf )32( +f 及 )3()2( ff + ，教 師 提 問 學 生

是 否 正 確 。  )3(( ff )2()32 f +=+

 
( b )  教 師 從 而 再 提 問 學 生，對 於 任 意 函 數 及 任 意 常 數 a 及

b， 以 下 數 式 是 否 一 定 正 確 ：
)(xf
)(af )()( bfbaf +=+ 。  

 
2 .  教 師 提 問 學 生 等 式 )()( xfxf −=− 是 否 一 定 正 確，並 要 求 學 生 提 供

例 子 。  
 
3 .  教 師 分 發 工 作 紙 1，著 學 生 自 行 探 究 有 關 函 數 概 念，完 成 工 作
紙 並 與 學 生 進 行 討 論 及 作 出 以 下 總 結 ：  
 

( a )  對 於 任 何 函 數 及 常 數 a 及 b，以 下 數 式)(xf 未 必 一 定 正 確： 
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數與代數 
 

( i )    0)0( =f
( i i )   )()( afaf −=−  
( i i i )   )()( bfaabf ⋅=
( i v )   )()()( bfafabf ⋅=
( v )  )()()( bfafbaf +=+  

 

( b )  教 師 要 強 調 ， 對 於 某 些 數 值 ， 上 列 等 式 有 可 能 在 某 些 函
數 成 立，但 並 非 所 有 函 數 等 式 都 成 立。例 如：當 ，xxf 3)( =

)()( afaf −=− ，然 而，一 般 而 言 )()( afaf −≠− ，反 例 如 xxf =)(
則 )a()( faf −≠− 。  

 
( c )  同 樣 地 ， 若 上 列 等 式 在 某 些 數 值 成 立 ， 但 並 不 代 表 所 有
數 值 等 式 都 成 立 。 例 如 ， 當 ，)4)(8()( −−= xxxf

0)4()2()42( =×=× fff ， 但 )3()2()32( fff ×≠× ， 因 此 ， 一 般 而

言 ， 。 還 有 ， 若 學 生 已 學 三 角 函 數 ， 教 師

可 討 論 若

)()()( bfafabf ⋅≠
xf )( xsin= ， )30()360( °+°)30360( =°+°f

)
ff ， 但

30°()300()30300( +°≠°+° ff
)()()( bfafbaf +

f ， 因 此 ， 一 般 而 言 ，

≠+ 。  
 

4 .  教 師 須 提 醒 學 生 有 關 函 數 記 法 的 意 義 並 且 他 們 不 應 將 看

成 。 同 時 ， 在 一 般 數 字 運 算 常 用 的 分 配 律 亦 不 在 函 數 上 成

立 。 換 言 之 ， 一 般 函 數 ，

)(xf
xf ⋅

)()()( bfafbaf +≠+ 及 。 )(bf⋅)()( afbaf ≠⋅

 
5 .  教 師 著 學 生 回 家 完 成 工 作 紙 2， 並 給 予 適 當 指 導 。  
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容易混淆的函數概念

 

工作紙 1：函數概念的常見迷思  
 
1. 試 完 成 表 中 各 函 數 的 值 ：  

 

 3−=x  2−=x 0=x  2=x  3=x  5=x  6=x  

(i)   2)( xxf =        

(ii)  3)( xxf =        

(iii)  1)( −= xxf        

(iv)  xxf 2)( =        

(v)  3)( 2 += xxf        

 
2. ( a )  從 上 表 中 ， 根 據 ， 找 出 ， 及 的 值 ， 由 此

判 斷

2)( xxf =
)3(

)2(f )3(f )5(f
)2()5( fff += 是 否 正 確 。  

 
____________________________________________________________________ 

 
( b )  a 及 b 為 任 意 常 數 ， 參 看 表 內 不 同 的 函 數 ， 你 認 為

是 否 一 定 正 確 。  )()()( bfafbaf +=+

 
____________________________________________________________________ 

 
3 .  設 a 及 b 為 任 意 常 數 。 參 考 上 表 ， 試 判 別 以 下 各 項 是 否 一 定
正 確 ； 如 不 一 定 正 確 ， 請 列 舉 例 子 。  

 
( a )   0)0( =f

 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
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數與代數 
 

( b )   )()( afaf −=−

 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
 
( c )   )()( bfaabf ⋅=

 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 

 
( c )   )()()( bfafabf ⋅=

 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
 
____________________________________________________________________ 
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容易混淆的函數概念

 

工作紙 2：函數概念的常見迷思  

 
)(xf 及 為 任 意 函 數 ， 而 a、 b、 m 及 n 為 任 意 常 數 。  )(xg

 
1 .  在 下 列 各 題 中，判 別 以 下 哪 些 是 否 一 定 正 確，並 在 適 當 的 空 格
內 加 上 。 如 不 一 定 正 確 ， 請 舉 出 反 例 。  

 
一 定   不 一 定    
正 確    正 確    反 例  

( a )  )2()2( −=− ff          ___________________ 

( b )          ___________________ )()()( nmfnfmf +=+

( c )          ___________________ 1)()1( +=+ agag

( d )          ___________________ )()( bafbfa +=+

( e )          ___________________ )()()( bagbgag −=−

( f )          ___________________ )()( mnfnmf +=+

( g )          ___________________ )1()1( afaf −=−

( h )          ___________________ )()( bafabf =

( i )          ___________________ 2)()2( ×= agag

( j )          ___________________ )(5)5( bgbg =

( k )          ___________________ )()()( nfmfmnf ×=

( l )          ___________________ [ ] )()()( 2 afafaf ⋅=

( m )               ___________________ [ ] )()( 22 afaf =
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數與代數 
 
2 .  以 下 涉 及 函 數 的 等 式 一 定 正 確 嗎 ？ 試 列 舉 例 子 支 持 你 的 說 法。 
 

( a )         ( b )   0)0( =f 







=

y
xg

yg
x
)(
)(g  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

( c )  
)(

11
afa

f =





       ( d )   

)(
)1(1

af
f

a
=





f   
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容易混淆的函數概念

 
3 .  試 判 斷 下 列 語 句 是 否 成 立 ， 並 加 以 解 釋 。  
 

( a )  如 a  =  b， 則 )()( bfaf = 。  
 

______________________________________________________________ 
 
______________________________________________________________ 
 
______________________________________________________________ 
 
______________________________________________________________ 
 
______________________________________________________________ 

 
 

( b )  如 )()( bfaf = ， 則 a  =  b。  
 

______________________________________________________________ 
 
______________________________________________________________ 
 
______________________________________________________________ 
 
______________________________________________________________ 
 
______________________________________________________________ 
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數與代數 
 
教 師 注 意 事 項  
 
1 .  本 示 例 活 動 約 需 時 6 0 分 鐘 。  
 
2 .  工 作 紙 答 案 如 下 ：  

1
1

0

4

)

1
)

 
工 作 紙 1  
1 .  

 3−=x  2−=x  0=x  2=x  3=x  5=x  6=x  

(i)   2)( xxf = 9 4 0 4 9 25 36 

(ii)  3)( xxf = −27 −8 0 8 27 125 216 

(iii)  1)( −= xxf −4 −3 −1 1 2 4 5 

(iv)  xxf 2)( = −6 −4 0 4 6 10 12 

(v)  3)( 2 += xxf 12 7 3 7 12 28 39 

 
2 .  ( a )不 一 定 正 確 。  

( b )不 一 定 正 確 。  
 

3 .  ( a )否 。  
   例 ： 當   時 ，  )( −= xxf
  因 為   )0( −=f
  所 以   )0( ≠f

 
 ( b )否 。  

   例 ： 當   時 ，  2)( xxf =
  因 為  )2( =−f  
 及    4)2( −=− f
  所 以  2()2( ff −≠−  

 
( c )否 。  

   例 ： 當   時 ，  )( −= xxf
  因 為   6()32( ff =×

5=  
 及    2 22)3( ×=× f  
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容易混淆的函數概念

 
4=  

  所 以  )3(2)32( ff ×≠×  
 
 ( d )否 。  
  例 ： 當  時 ，  xxf 2)( =
   因 為  )6()32( ff =×  

             12=
 及    64)3()2( ×=⋅ ff
       2=  4
 所 以  )3()2()32( fff ⋅≠×  

)2()2( −=− ff 2)( xxf =

)()()( nmfnfmf +=+ 2)( xxf =

1)()1( +=+ agag xxg 3)( =

)()( bafbfa +=+ xxf 3)( =

)()()( bagbgag −=− 2)( xxg =

)()( mnfnmf +=+

)1()1( afaf −=− xxf 3)( =

)()( bafabf =

2)()2( ×= agag 2)( xxg =

)(5)5( bgbg = 2)( xxg =

)()()( nfmfmnf ×= xxf 2)( =

[ ] )()()( 2 afafaf ⋅=

 
工 作 紙 2  
1 .  

一 定   不 一 定    
正 確    正 確    反 例  

( a )               

( b )           ， m = 3， n = 4  

( c )           ， a = 2  

( d )          ， a = 2， b = 3   

( e )          ， a = 2， b = 3   

( f )           ___________________ 

( g )           ， a = 3  

( h )           ___________________ 

( i )           ， a = 3  

( j )           ， b = 2  

( k )           ， m = 2， n = 3  

( l )           ___________________ 
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數與代數 
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[ ] )()( 22 afaf = xxf 2)( =

12)( += xxf
1)0(2)0( +=f

01 ≠

2)( xxf = 0)0( =f
cmxxf +=)(  cbxaxxg ++= 2)(

0)0( ≠f

32)( += xxg

362
332

)6(
)3(

+×
+×

=
g

15
9

=

5
3

=

)
2
1()

6
3( g=

3
2
12 +×=

4=

)
6
3(

)6(
)3( g

g
g

≠

2)( xxg = 





=

6
3

)6(
)3( g

g
g

cmxxf +=)(
cbxaxxg ++= 2)(









≠

y
xg

yg
xg
)(
)(

( m )               ， a = 3   

 
2 .  ( a )否  

例 ： 設  
     
     =  
 
（ 若 學 生 提 出 當 ，則 ，那 時，教 師 必 須 提 醒 在 特

例 中 等 式 成 立，但 一 般 而 言，如  或  
等 ， 其 中 a、 b、 c 及 m 均 為 非 零 的 值 時 ， 則 。 ）  

 
( b )否  

  例 ：   設  

  因 為   g  

    

    

 

  而   g  

    

    
 

 所 以    

 

（ 同 樣 地 ， 當 學 生 提 出 ， 則 ， 教 師 應 指 出 在

特 例 中 等 式 成 立 ， 但 一 般 而 言 ， 如   或  
等 ， 其 中 a、 b、 c 及 m 均 為 非 零 的 值 時 ， 則

。） 

 
 
 

 



容易混淆的函數概念

 

xxf 2)( =

3
12

3
1

×=





f

3
2

=

32
1

)3(
1

×
=

f

6
1

=

)3(
1

3
1

f
≠








2)( += xxf

3
122

3
1

3
1

=+=





f

23
21

)3(
)1(

+
+

=
f
f

5
3

=

)3(
)1(

3
1

f
ff ≠








2)( xxf = 9)3( =f 9)3( =−f
)3()3( −= ff 33 −≠

( c )否  
  例 ：   設  

因 為     

 

 

而    

 

            所 以   f  

 
( d )否  

  例 ：   設  

    

   而  

     

  明 顯 地  

 
3 .  ( a )  成 立 ， 由 函 數 的 基 本 定 義 得 知 。  

( b )  不 一 定 成 立 ， 若 ， ， ， 明 顯 地

， 但 。  
 

3 .  教 師 要 特 別 強 調，對 於 某 些 數 值，上 述 函 數 等 式 可 能 成 立，但
並 非 所 有 數 值 均 可 令 等 式 成 立。在 問 題 中 “ 一 定 正 確 ” 的 意 思

是 指 對 所 有 函 數 在 其 定 義 域 內 的 每 一 個 值 ， 等 式 都 成 立 。  
 

4 .  教 師 可 進 一 步 與 學 生 討 論 哪 些 類 型 的 函 數 能 滿 足 上 述 所 提 及
的 各 等 式 ， 從 而 認 識 它 們 的 特 性 ， 一 般 而 言 ：  

 
( a )  若 、 、 等 等（ a 為 常 數 ），則 ； axxf =)( 2)( axxf = 3)( axxf = 0)0( =f
( b )  若 為 奇 函 數 ， 如)(xf axxf =)(

)(bf
、 、 等 等 （ a

為 常 數 ）， 則

3)( axxf = 5)( axxf =
)( bf −=− ；  
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數與代數 
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( c )  若 （ m 為 常 數 ）， 則mxxf =)( )()( bfaabf ⋅= ；  
( d )  若 （ m 為 常 數 ）， 則mxxf =)( )()()( bfafbaf +=+ ；  
( e )  若 、 、 等 等 ， 則xxf =)( 2)( xxf = 3)( xxf = )()()( bfafabf ⋅= 。  


